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1. Acl&te 6T

o) Av e > —11t6te (14+2)" > 1+ nx, yia xde n € N.

B) Ava,b>0 tote
n—1
a® — b = (CL - b) Zakbnflfk’
k=0

v xdde n € N.
(1+1 pov.)

2. o) Aci&te 611 10 oOvoho N 1wV Quoxdy apliudy dev elvor dve ppayuévo utocivoro tou R.

B) 'Eotw z,y € R ye & < y. Aci&te 6t undpyet ¢ € Q tétolog hote x < g < y. (141 pov.)

3. o) Bpeite, av undpyouyv, ta sup, inf, max, min twv cuvérov:

A:{(—l)”+1+(_1)n:n€N} U[0,2] B={zecQ:(z—1)(z+v2) <0}

n

B) 'Eotw A, B un-xevd xa dve @poryuéva utocUvola tou R. Acei&te bt sup A < sup B ov xou uévo av yia xdie
a € A xou v xdde € > 0 undpyel b € B tétolo dote a —e < b. (1+1 pov.)

4. o) 'Eotw 6t ot oxohouvdies (ay), (by) ouyxiivouv otoug mpaypatixols aprduole a, b, avtiotorya. Aceilte bt
av an < by via xde n € N, 167€ a < b.
B) AeiZte 6t av a > 0 t6te limy, oo {/a = 1. (141 pov.)

5. o) E€etdote wq npog T olyxhion Tic mopaxdte axoloudies xou ot nepintwon mou cuyxhivouv Peeite To 6pL6

Touc:
_ 2t B = (-1
N " n2+1

B) Opilouue avadpouxd axoroudio ye 1 = 1 xat Tpp1 = V/3zy + 1 v xée n € N. E&etdote av n (zy,)
OUYXALVEL Xou oy Vo, TpoodtoploTe To 6pld TIg. (3 x 0.5+ 0.5 gov.)

1
an, 'yn:ﬁ{l/l—i—Q”—i—...—l—n"

n
nz22

6. 'BEotw (ay) pporyuévn axoloudio.

o) Aeilte 6T éva € R elvon optoaxd onueio e (an) av xou pévo av yio xdde € > 0 xou yio xdde m € N
undpyet n € N ye n > m tétowo wote |a, — x| < €.

B) Opiloupe uy, = sup{ag : k > n}. Aci&te bt n axorovdio (uy,) elvon xdtw @porypévn xar 6 limsup a,, =
inf{u, : n € N}.
(1+1 pov.)

Aka10A0YNoTE AETTOUEPES TIS ATAVTHOES 0AS.

Koain enituyia!

YeAda 1 and 1



